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1.2 – 1.3  Η έννοια της παραγώγοσ – Παράγωγος σσνάρτησης 

 

1. ΘΕΜΑ_2_34736 

Σην ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε κίαο ζπλάξηεζεο f    

ε νπνία είλαη παξαγωγίζηκε ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο     

 α)  Να βξείηε, κε βάζε ην παξαπάλω ζρήκα,  ηε κνλνηνλία 

ηεο ζπλάξηεζεο ζε θαζέλα από ηα δηαζηήκαηα  1,0  θαη 

 0,1 .  

 β)  Αλ ε επζεία   : y 1   είλαη εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο  f  ζην ζεκείν  B 0,1 ,  ηόηε:  

  i)  Να βξείηε ηελ  f 0  θαη ηε γωλία πνπ ζρεκαηίδεη ε  ε  κε ηνλ άμνλα x x .  

  ii)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί   f 0 0 .   

 

2.  ΘΕΜΑ_2_34592 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
1

f x 2
x

  . Να βξείηε: 

 α)  ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο, 

 β)  ηελ παξάγωγν f   ηεο ζπλάξηεζεο, 

 γ)  ηελ ηηκή  f 2  . 

 

3. ΘΕΜΑ_2_33625 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2f x 2x 7x   κε x . Αλ ε επζεία  ε : y ιx β   είλαη εθαπηνκέλε ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  ζην ζεκείν ηεο  2, 6 , ηόηε:  

 α)  λα δείμεηε όηη  f x 4x 7    , 

 β)  λα δείμεηε όηη ι 1  , 

 γ)  λα δείμεηε όηη β 8  . 

 

4. ΘΕΜΑ_2_33622 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2f x x 3x 4    κε x . 

 α)  Να βξείηε ηελ  f x . 

 β)  Να βξείηε ηελ  f x . 

 γ)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο      f 0 f 0 f 0 .      
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5. ΘΕΜΑ_2_27843 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   3 2f x 2x x 4    .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε παξάγωγνο ηεο ζπλάξηεζεο είλαη   2f x 6x 2x    .  

 Έζηω y ιx β   ε εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο    ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  ζην ζεκείν ηεο 

 1, 1   . Να απνδείμεηε όηη:  

 β)  ι 8   , 

 γ)  ε εμίζωζε ηεο επζείαο    είλαη: y 8x 9   .  

 

6. ΘΕΜΑ_2_31695 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   
1

f x 5
x

   κε   x 0 .   

 α)  Να δείμεηε όηη   
2

5
f x

x
     γηα θάζε  x 0 .  

Έζηω y ιx β   ε εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο  ε  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  ζην ζεκείν ηεο  A 1,5 . 

Να απνδείμεηε όηη: 

 β)  ι 5 .   

 γ)  Η εμίζωζε ηεο επζείαο  ε  είλαη   y 5x 10 .    

 

7. ΘΕΜΑ_2_31693 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   31
f x x 1

3
     κε  x .  

 α)  Να δείμεηε όηη    2f x x   γηα θάζε x .  

Έζηω y ιx β    ε εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο  ε  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  ζην ζεκείν ηεο 

2
A 1, .

3

 
 
 

 

Να απνδείμεηε όηη: 

 β) ι 1 .  

 γ)  Η εμίζωζε ηεο επζείαο  ε  είλαη 
5

y x .
3

   

 

8. ΘΕΜΑ_2_31091 

 Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x x 1 .   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο.                                                                                                                                                                   

 β)  Να δείμεηε όηη   
1

f x
2 x

   γηα θάζε x 0 .  

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην  f 9 .  
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9. ΘΕΜΑ_2_31090 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
1

f x 2 1 .
x

    

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο.                                                                                                                                                                   

 β)  Να δείμεηε όηη  
2

2
f x

x
    γηα θάζε x 0 .  

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην    f 2 f 2 .    

 

10. ΘΕΜΑ_2_31089 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
1

f x 4 1 .
x

    

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο.                                                                                                                                                                   

 β)  Να δείμεηε όηη   
2

2
f x

x
    γηα θάζε x 0 .  

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην   f 2 .   

 

11. ΘΕΜΑ_2_31088 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
1

f x 3 .
x

    

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ  A  ηεο  f . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε  x A  ηζρύεη:  
2

3
f x .

x
   

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην   f 3 .   

 

12. ΘΕΜΑ_2_31084 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    31
f x x 2023 , x .

3
    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε παξάγωγνο ηεο ζπλάξηεζεο  f  είλαη    2f x x , x .    

 β)  Να ππνινγίζεηε ην  f 1 .   

 γ)  Να απνδείμεηε όηη    f 1 f 1 2 .     

 

13. ΘΕΜΑ_2_25876 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2f x x 2x , x .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε παξάγωγνο ηεο ζπλάξηεζεο  f  είλαη   f x 2x 2 , x .     
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Έζηω y ιx β   ε εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο  ε  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  ζην ζεκείν ηεο 

 1, 1 .   

Να απνδείμεηε όηη: 

 β)  ι 0 ,  

 γ)  ε εμίζωζε ηεο επζείαο  ε  είλαη y 1 .   

 

14. ΘΕΜΑ_2_25875 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2f x 2x 1 , x .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε παξάγωγνο ηεο ζπλάξηεζεο  f  είλαη   f x 4x , x .    

 Έζηω y ιx β   ε εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο  ε  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  ζην ζεκείν ηεο  A 1,1 .   

 Να απνδείμεηε όηη: 

 β)  ι 4 ,  

 γ)  ε εμίζωζε ηεο επζείαο  ε  είλαη y 4x 3 .   

 

15. ΘΕΜΑ_2_26146 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
1

f x 3 .
x

   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο.                                                                                                                                                                   

 β)  Να δείμεηε όηη   
2

1
f x

x
   γηα θάζε x 0 .  

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην  f 2 .
 

 

16. ΘΕΜΑ_2_25326 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x 2x x .   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο.                                                                                                                                                                   

 β)  Να δείμεηε όηη   
1

f x 2
2 x

     γηα θάζε  x 0 .  

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην  f 4 .  

 

17. ΘΕΜΑ_4_34734 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
α

f x , x 0 .
x

   

 α)  Να βξείηε ηνλ αξηζκό α, ώζηε ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  λα δηέξρεηαη από ην ζεκείν 

 A 1,4 .  

 Σηε ζπλέρεηα δίλεηαη όηη α 4 .  
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 β)  i)  Να ππνινγίζεηε ηνλ  f 1 .   

  ii)  Να βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο  ε  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  ζην ζεκείν  A 1,4 .   

 γ)  i)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο Κ , Λ ηεο  (ε)  κε ηνπο άμνλεο  x x , y y    αληίζηνηρα. 

  ii)  Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ πνπ ζρεκαηίδεη ε  ε  κε ηνπο άμνλεο  x x , y y .   

 

18. ΘΕΜΑ_4_34529 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f  θαη  g  κε ηύπνπο    *2
f x , x

x
  θαη    2g x x 2x 1 , x .     

 α)  Να απνδείμεηε όηη   
1

f 2 .
2

    

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε επζεία   : y 2x 3    είλαη εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  

g  ζην ζεκείν   2,g 2 .   

 γ)  i)   Να δείμεηε όηη ην ζεκείν   2,g 2  αλήθεη θαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f . 

  ii)  Ο Γηάλλεο ηζρπξίδεηαη όηη νη εθαπηόκελεο ηωλ γξαθηθώλ παξαζηάζεωλ ηωλ ζπλαξηήζεωλ f θαη g ζην 

θνηλό ηνπο ζεκείν  2,1  , είλαη θάζεηεο κεηαμύ ηνπο. Σπκθωλείηε κε ηνλ ηζρπξηζκό ηνπ Γηάλλε; 

Γηθαηνινγήζηε πιήξωο ηελ απάληεζή ζαο. 

(δίλεηαη όηη: δύν επζείεο ε1, ε2 κε ζπληειεζηέο δηεύζπλζεο 
1 2,   αληίζηνηρα, είλαη θάζεηεο κεηαμύ ηνπο εάλ 

ηζρύεη: 
1 2ι ι 1  ) . 

 

19. ΘΕΜΑ_4_28617 

Γίλεηαη ζπλάξηεζε f  
κε ηύπν    2f x αx 2x , x 0,    , όπνπ  α  έλαο πξαγκαηηθόο αξηζκόο. 

 α)  Αλ ηζρύεη  f 1 0   λα απνδείμεηε όηη α 1 .  

 β)  Γίλεηαη επηπιένλ ε ζπλάξηεζε g   κε ηύπν  g x x 2  .  

               i)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο g .  

               ii)  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε  g x 0 .  

 γ)  Γηα α 1:   

               i)  λα πξνζδηνξίζεηε ηε ζπλάξηεζε    
f

h x x .
g

 
  
 

 

               ii)  Να ππνινγίζεηε ην όξην  
x 2
limh x .


 

  

20. ΘΕΜΑ_4_28286 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    3 2f x x 3x 2x 1 .     

 α)  Να ππνινγίζεηε ην 
 

x 1

f x 1
lim .

x 1




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 β)  Να ππνινγίζεηε ην ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ηεο εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  

f  ζην ζεκείν ηεο κε ηεηκεκέλε 
0x 1.  

 γ) Ο Γηάλλεο ππνιόγηζε ηελ εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο     ζην ζεκείν ηεο κε ηεηκεκέλε 
0x 1  θαη 

βξήθε όηη ζρεκαηίδεη κε ηνλ άμνλα x x  γωλία 135 κνηξώλ θαη επίζεο όηη δελ δηέξρεηαη από ηελ αξρή ηωλ 

αμόλωλ. Σπκθωλείηε κε ηνλ Γηάλλε; Γηθαηνινγήζηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

21. ΘΕΜΑ_4_34510 

 Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    
x 1

f x ,x 2
x 2


  


.  

 α)  Να δείμεηε όηη ε παξάγωγνο ηεο ζπλάξηεζεο είλαη  
 

 2

3
f x , x 2

x 2
    


 

 β) i.  Να βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο  ε  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f ζην ζεκείν 

ηεο  Α 3,4 . 

 ii.  Να δείμεηε όηη ε εθαπηνκέλε  ε  δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Β 1,10 . 

 γ)  Αλ ε εθαπηνκέλε  ε  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f ζην ζεκείν ηεο   0 0Γ x ,f x  έρεη εμίζωζε 

 0y f x x , λα βξείηε ην 
0x . 

 

 

  

 

 

 


