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3.2  1ο κριτήριο ισότητας τριγώνων (Π – Γ – Π) 

 

1. ΘΕΜΑ_2_13685 

Θεσξνύκε θύθιν θέληξνπ Ο θαη ρνξδή ηνπ ΑΒ. Πάλσ ζηε ρνξδή ΑΒ 

παίξλνπκε ζεκεία Γ θαη Γ ηέηνηα, ώζηε .   

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΟΒ είλαη ηζνζθειέο θαη όηη νη 

γσλίεο ηνπ 1Â θαη 1B̂  είλαη ίζεο.   

 β)  Να εμεηάζεηε αλ ηα ηξίγσλα ΟΑΓ θαη ΟΒΓ είλαη ίζα.  

  Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.   

 γ)  Δίλαη ίζα ηα ηκήκαηα ΟΓ θαη ΟΓ;  

  Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

          

2. ΘΕΜΑ_2_13683 

Θεσξνύκε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε βάζε ηελ πιεπξά ΒΓ. 

 α)  Να γξάςεηε ηηο ηζόηεηεο πνπ αθνξνύλ ηηο πιεπξέο θαη ηηο γσλίεο ηνπ ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

  Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.             

 β)  Από ηηο θνξπθέο Β θαη Γ θέξλνπκε ηηο δηακέζνπο ΒΜ θαη ΓΝ πνπ αληηζηνηρνύλ ζηηο πιεπξέο ηνπ ΑΓ θαη 

ΑΒ αληίζηνηρα. 

  i.  Να ζπγθξίλεηε ηα ηξίγσλα ΒΓΜ θαη ΓΒΝ θαη λα αηηηνινγήζεηε γηαηί είλαη ίζα. 

  ii.  Να εμεγήζεηε γηαηί νη δηάκεζνη ΒΜ θαη ΓΝ είλαη ίζεο. 

            

3. ΘΕΜΑ_2_13682 

Σην ζρήκα, ην Μ είλαη έλα ηπραίν ζεκείν ηεο εκηεπζείαο Οx θαη Β, Γ είλαη 

ζεκεία ηέηνηα, ώζηε ˆ ˆx x   θαη OB O .   

 α)  Να ζπγθξίλεηε ηα ηξίγσλα ΟΒΜ θαη ΟΓΜ θαη λα δηθαηνινγήζεηε όηη 

είλαη ίζα. 

 β)  Να ζπκπιεξώζεηε ηηο παξαθάησ πξνηάζεηο κε ηηο άιιεο ίζεο γσλίεο 

πνπ πξνθύπηνπλ σο άκεζα ζπκπεξάζκαηα ηεο ηζόηεηαο ησλ δπν 

ηξηγώλσλ ΟΒΜ θαη ΟΓΜ. 

  1.   Ζ γσλία ˆOBM  ηνπ ηξηγώλνπ ΟΒΜ είλαη ίζε κε ηελ γσλία …….. ηνπ ηξηγώλνπ ΟΓΜ. 

  2.   Ζ γσλία ……. ηνπ ηξηγώλνπ ΟΒΜ είλαη ίζε κε ηελ γσλία ˆ ηνπ ηξηγώλνπ ΟΓΜ.    

 γ)  Δίλαη νη γσλίεο ˆ x θαη ˆ x  είλαη ίζεο; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.   

                  

4. ΘΕΜΑ_2_13445 

Σην ζρήκα, ηα ηκήκαηα ΑΖ θαη ΒΕ είλαη ίζα θαη ηέκλνληαη ζε ζεκείν Ο έηζη 

ώζηε ε γσλία ˆAOB  λα είλαη ίζε κε 80 .  Έζησ όηη είλαη AH BZ 5   θαη  

OH OZ 3.   
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 α)  Να απνδείμεηε όηη ˆ ˆAOZ BOH 100 .     

 β)  Δίλαη ηα ηξίγσλα ΑΟΕ θαη ΒΟΖ ίζα; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

  

5. ΘΕΜΑ_2_13436 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε AB 5  θαη  7    θαη ε δηρνηόκνο ηνπ ΑΓ.  

Σηελ πιεπξά ΑΓ παίξλνπκε ζεκείν Δ, ώζηε  2.   

 α)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο ΑΔ.     

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΔΓ είλαη ίζα.           

 

6. ΘΕΜΑ_2_12454 

Γίλνληαη δύν ίζα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΕΔ γηα ηα νπνία 

ηζρύεη 4cm,         θαη ˆ ˆ .    Έζησ Θ 

ην κέζν ηεο ΑΒ θαη Ζ ην κέζν ηεο ΓΕ. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ησλ επζπγξάκκσλ 

ηκεκάησλ ΑΘ θαη ΓΖ. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΘ θαη ΓΔΖ είλαη ίζα.   

 

7. ΘΕΜΑ_2_12535 

Σην ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ, κε   ε γσλία ηεο 

θνξπθήο ηνπ Α είλαη ίζε κε 120 .  Αλ ε ΑΓ είλαη 

δηρνηόκνο ηνπ ηξηγώλνπ ηόηε: 

 α)  λα ππνινγίζεηε πόζεο κνίξεο είλαη ε γσλία ˆ ,           

 β)  λα απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΒ θαη ΑΓΓ είλαη ίζα.      

 

8. ΘΕΜΑ_3_13284 

 α)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΕΓΔ ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο είλαη ίζα.   

 

 β)  Ο Φνίβνο θαη ε Αζελά, δύν καζεηέο ηεο Α΄ Λπθείνπ, κειεηνύλ παξέα Γεσκεηξία. Μεηαμύ ηνπο γίλεηαη ν 

εμήο δηάινγνο, θαζώο ζπγθξίλνπλ ηα ηξίγσλα ηνπ ζρήκαηνο πνπ αθνινπζεί: 
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 Φ : Τα δύο ηπίγωνα έσοςν δύο πλεςπέρ ηοςρ ίζερ μια ππορ μία, αθού   και  ,  και από μία 

γωνία ίζη, αςηή πος ζημειώνεηαι με 58 ,  οπόηε θα είναι μεηαξύ ηοςρ ίζα. 

 Α : Ππάγμαηι έσοςν δςο πλεςπέρ ηοςρ ίζερ μία ππορ μία, αλλά η γωνία ηων 58 είναι ζε διαθοπεηική θέζη 

ζε ζσέζη με ηιρ ίζερ πλεςπέρ ζηα δύο ηπίγωνα. Νομίζω όηι μποπώ να αποδείξω όηι ηα ηπίγωνα ΗΘΙ και 

ΚΛΜ δεν είναι ίζα. 

  i.   Να εμεγήζεηε ηη ελλνεί ε Αζελά ζρεηηθά κε ηε δηαθνξεηηθή ζέζε ηεο γσλίαο ησλ 58 .  

  ii.  Με πνηόλ από ηνπο δύν καζεηέο ζπκθσλείηε; Αλ λνκίδεηε όηη έρεη δίθην ν Φνίβνο, δηθαηνινγήζηε 

γηαηί. Αλ λνκίδεηε όηη έρεη δίθην ε Αζελά, βνεζήζηε ηελ λα νινθιεξώζεη ηελ απόδεημή ηεο.  

  

9. ΘΕΜΑ_4_12840 

Σην ζρήκα δίλνληαη όηη ηζρύνπλ:  θαη ˆ ˆ .    

 α)  Να ζπγθξίλεηε ηα ηξίγσλα ΑΓΒ θαη ΑΓΓ.                                

 β)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί ˆ ˆ .                                          

 γ)  Φέξλνπκε ηε ΒΓ. Αλ ε ΑΓ πξνεθηεηλόκελε πξνο ην Γ, ηέκλεη ηελ 

ΒΓ ζην Δ, λα απνδείμεηε όηη ην Δ είλαη ην κέζν ηεο ΒΓ.                                  

 

10. ΘΕΜΑ_4_12837 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε   θαη Μ είλαη ην κέζν ηεο 

βάζεο ΒΓ. Σηηο πξνεθηάζεηο ησλ πιεπξώλ ΑΒ, ΑΓ παίξλνπκε ηα ηκήκαηα 

ΒΓ, ΓΔ αληίζηνηρα  ώζηε .    Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΓΔ είλαη ηζνζθειέο,                          

 β)  ηα ηξίγσλα ΜΒΓ θαη ΜΓΔ είλαη ίζα,                      

 γ)  αλ ε ΑΜ πξνεθηεηλόκελε πξνο ην Μ, ηέκλεη ηελ ΓΔ ζην ζεκείν Ε, λα 

αηηηνινγήζεηε όηη ε ΑΕ είλαη θάζεηε ζηελ  ΓΔ.        

                                                                                                                         

11. ΘΕΜΑ_4_13496 

Γίλεηαη ε γσλία ˆxO  θαη ε δηρνηόκνο ηεο Οδ. Πάλσ ζηηο Ox θαη Ος 

παίξλνπκε ζεκεία Α θαη Β αληίζηνηρα, ώζηε OA OB.  Πάλσ ζηελ Οδ 

ζεσξνύκε ζεκεία Γ θαη Δ όπσο θαίλνληαη ζην ζρήκα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΟΑΓ θαη ΟΒΓ είλαη ίζα,                                                           

 β)  ˆ ˆ .                                  

 γ)  Έλαο καζεηήο ηζρπξίδεηαη όηη .    Σπκθσλείηε κε ηνλ 

ηζρπξηζκό ηνπ; Γηθαηνινγήζηε ηελ απάληεζή ζαο.      

 

12. ΘΕΜΑ_4_13794 

Έζησ ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  .    Σηηο πξνεθηάζεηο ησλ πιεπξώλ ηνπ ΒΑ πξνο ην Α θαη ΓΑ πξνο 

ην Α, παίξλνπκε ζεκεία Δ θαη Γ αληίζηνηρα, ώζηε .    
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 α)  Να απνδείμεηε όηη .     

 β)  Να απνδείμεηε όηη ˆ ˆ .     

 γ)  Έζησ Μ ην κέζν ηεο πιεπξάο ΒΓ, λα απνδείμεηε όηη .    

 

13. ΘΕΜΑ_4_13530 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε 10   θαη 14   θαη ε δηρνηόκνο 

ηνπ ΑΓ. Σηελ πιεπξά ΑΓ παίξλνπκε ζεκείν Δ ώζηε 4.   

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΔΓ είλαη ίζα.    

 β)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί είλαη ίζα ηα ηκήκαηα ΒΓ, ΓΔ.   

 γ)  Πξνεθηείλνπκε ηελ ΔΓ πξνο ην Γ θαηά ηκήκα ΓΕ, ώζηε 

.    Να απνδείμεηε όηη ˆ ˆ .  
 

               

14. ΘΕΜΑ_4_12512 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ζηηο ίζεο πιεπξέο ηνπ ΑΒ, ΑΓ 

παίξλνπκε αληίζηνηρα ηα ηκήκαηα 
1

3
    θαη  

1
.

3
    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΓΔ είλαη ηζνζθειέο.                  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηκήκαηα ΒΓ θαη ΓΔ είλαη ίζα.                    

 γ)  Αλ Μ είλαη ην κέζν ηεο ΒΓ, λα απνδείμεηε όηη: 

  i.   ηα ηξίγσλα ΒΓΜ θαη ΓΔΜ είλαη ίζα.                                    

  ii.  ην ηξίγσλν ΓΔΜ είλαη ηζνζθειέο.                                          

 

 

 


